
Klasse 

11 
Arbeitskarten Oppelt, Thema 

Ableitung von Funktionen 
Art 

Lösung 
Schwierigkeit 

☺ 
Nummer 

1.1 

 

 

Skizziere den Graphen der Ableitungsfunktion bei gegebenem Funktionsgraphen: 
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Skizziere den Graphen der Ableitungsfunktion bei gegebenem Funktionsgraphen: 
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1.3 

 

 

Skizziere den Graphen der Ableitungsfunktion bei gegebenem Funktionsgraphen: 
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Klasse 

11 
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Ableitung von Funktionen 
Art 
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☺☺☻ 
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1.4 

 

 

Skizziere den Graphen der Ableitungsfunktion bei gegebenem Funktionsgraphen: 
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Klasse 

11 
Arbeitskarten Oppelt, Thema 

Ableitung von Funktionen 
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Lösung 
Schwierigkeit 

☺ 
Nummer 

2.1 

 

Berechne die Ableitung: 

 

1) ( ) xxf 5−=  → ( ) 5−= xf  

  

2) ( ) 32bxxg =  → ( ) 22 623 bxbxxg ==  

 

3) ( ) xxh −= 3  → ( ) 1−= xh  

 

4) ( ) xxk sin2=  → ( ) xxk cos2=  

 

5) 𝑙(𝑥) = 𝑥4 + 2𝑎𝑥 → ( ) axxl 24 3 +=  

 

6) ( )
x

xxm
12 +−=  → ( )

2

1
2

x
xxm −−=  

 

7) ( ) 63xxn =  → ( ) 55 1863 xxxn ==  
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☺☺ 
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2.2 

 

Berechne die Ableitung: 

 

1) ( ) txxxf 73 2 +−=  → ( ) txxf 76 +−=  

  

2) ( ) xxxg cos325
3

1 3 −−=  → ( ) ( ) xxxxxg sin3sin3 22 +=−−=  

 

3) ( ) 225,05 xxxh −=  → ( ) xxh 5,05−=  

 

4) ( ) 452 xxxk −=  → ( ) 320
1

x
x

xk −=  

 

5) ( ) 2

2
3 x

s
xxl −=  → ( ) sxxl −= 3  

 

6) ( ) xxxxm sin5154 3 −−=  → ( ) xxxm cos51512 2 −−=  
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☺☺☺ 
Nummer 

2.3 

 

 

Berechne die Ableitung: 

 

1) ( ) 64 25,0cos
24

kxx
k

x
k

xf +−=  → ( ) 53 5,1sin
2

kxx
k

kxxf ++=  

  

2) ( ) xxxxg sin22
3

2 6 −−=  → ( ) x
x

xxg cos2
1

4 5 −−=  

 

3) ( )
2

cos

3

1

5

2 2 x
xxxh +−=  → ( )

2

sin

6

1

5

4 x

x
xxh −−=  

 

4) ( )
4

321
4

2 x
xxxk −+−=  → ( ) 362 xxxk −+−=  

 

5) ( ) xxxxxxxl −+−+−= sin34sin25 2
 → ( ) xxxl 2cos +=  

 
  



Klasse 

11 
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Ableitung von Funktionen 
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☺ 
Nummer 

3.1 

 

 

Berechne die Punkte des Graphen der Funktion mit waagerechter Tangente: 

 

1) ( ) xxxf 32 −=  , d.h. ( ) 32 −= xxf  

  

 waagerechte Tangente bedeutet  ( ) 0= xf  

 

 also: 032 =−x  ;  32 =x  ;  5,1=x  

 

 Punkt der Funktion: 5,1=x  einsetzen, also ( ) 25,25,135,15,1 2 −=−=f  → ( )25,2|5,1 −P  

 

 

2) ( ) 53 −= xxg  , d.h. ( ) 3= xg  

  

 waagerechte Tangente bedeutet  ( ) 0= xg  

 

 also: 03=  ; geht nicht, d.h. keine Punkte mit waagerechter Tangente. 
 

 Logisch, da es sich um eine lineare Funktion mit konstanter Steigung 3=m  handelt!! 
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Berechne die Punkte des Graphen der Funktion mit waagerechter Tangente: 

 

1) ( ) 542 2 +−= xxxf  , d.h. ( ) 44 −= xxf  

  

 waagerechte Tangente bedeutet  ( ) 0= xf , also: 044 =−x   →  1=x  

 

 gesuchter Punkt: 1=x  in ( )xf  einsetzen, also ( ) 35421 =+−=f  → ( )3|1P  

 

 

2) ( ) 253 23

3
1 −+−= xxxxg  , d.h. ( ) 562 +−= xxxg  

  

 waagerechte Tangente bedeutet ( ) 0= xg , also 0562 =+− xx   →  11 =x  ;  52 =x    

 

 gesuchte Pkte: 11 =x  in ( )xg  einsetzen: ( )
3
1

3
1 2531 =−+−=g   →  ( )

3
1|1P  

 

  52 =x  in ( )xg  einsetzen: ( )
3
1

3

125
10225755 −=−+−=g   →  ( )

3
110|5 −P  
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3.3 
 

 

Berechne die Punkte des Graphen der Funktion mit waagerechter Tangente: 
 

1) ( ) 15305,4 23 −++−= xxxxf  , d.h. ( ) 3093 2 ++−= xxxf  
  

 waagerechte Tangente bedeutet  ( ) 0= xf , also: 01032 =−− xx   →  21 −=x  ;  52 =x    
 

 ( ) 15601882 −−+=−f  → ( )49|2 −−P  ;  ( ) 151505,1121255 −++−=f  → ( )5,122|5Q  

 

 

2) ( ) 54
3

4 234 −−−= xxxxg  , d.h. ( ) xxxxg 844 23 −−=  

  

 ( ) 0= xg , also 0223 =−− xxx   →  01 =x  ;  also 022 =−− xx   →  12 −=x  ;  23 =x    
 

 ( ) 50 −=g   →  ( )5|0 −P  ( )
3
2

3

4
65411 −=−−+=−g   →  ( )

3
26|1 −−Q  

 

   ( )
3
2

3

32
15516162 −=−−−=g   →  ( )

3
215|2 −R  

  



Klasse 

11 
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☺☺☻ 
Nummer 

3.4 

 

 

Berechne die Punkte des Graphen der Funktion mit waagerechter Tangente: 

 

1) ( ) 522

2
13

3
24

4
1 +−−+= xxxxxf  , d.h. ( ) 22 23 −−+= xxxxf   

  

 ( ) 0= xf , also 022 23 =−−+ xxx , durch probieren:  11 =x   

  

 

22

)33(

3

)(

23)1(:)22(

2

2

23

223

−

−−

−

−−

++=−−−+

x

xx

xx

xx

xxxxxx

  0232 =++ xx   →  12 −=x  ;  23 −=x  

 

 ( )
12
531 =f  → ( )

12
53|1P  ;    ( )

12
161 =−f  → ( )

12
16|1−Q     ( )

3
252 =−f  → ( )

3
25|2−R  
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4.1 

 

 

Skizziere den Verlauf des Graphen der Funktion bei gegebenem Graphen der Ableitung: 
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4.2 

 

 

Skizziere den Verlauf des Graphen der Funktion bei gegebenem Graphen der Ableitung: 
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4.3 

 

 

Skizziere den Verlauf des Graphen der Funktion bei gegebenem Graphen der Ableitung: 
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4.4 

 

 

Skizziere den Verlauf des Graphen der Funktion bei gegebenem Graphen der Ableitung: 
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5.1 
 

 

Berechne die Gleichung der Tangente an den Graphen der Funktion durch 𝑷 ∈ 𝑮𝒇: 
 

 

( ) 2
2

1 2 −= xxf  ;  Tangente im Punkt ( )?|1−P  

 

 P in f einsetzen: ( )5,1|1 −−P   

 

( ) xxf =  , also ( ) 11 −=−f  , d.h. 1−=m  

  

m, P in tmxy +=   einsetzen:  

 

( ) ( )

5,2

15,1

115,1

−=

+=−

+−−=−

t

t

t

 also 5,2−−= xyT  

  

oder mit: ( )( ) ( )000 xfxxxfy +−=  .  
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1 
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Klasse 

11 
Arbeitskarten Oppelt, Thema 

Ableitung von Funktionen 
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Lösung 
Schwierigkeit 

☺☺ 
Nummer 

5.2 
 

 

Berechne die Gleichung der Tangente an den Graphen der Funktion durch 𝑷 ∈ 𝑮𝒇: 

 

( ) 15,13 −+−= xxxf  ;   

 

Tangente im Punkt ( )?|1P  : P in f einsetzen:  

 

→  ( )5,0|1 −P   

 

( ) 5,13 2 +−= xxf  , also ( ) mf =−= 5,11   

 

m, P in tmxy +=   einsetzen:  

 

( )

1

5,15,0

15,15,0

=

+−=−

+−=−

t

t

t

 also 15,1 +−= xyT  

 

oder mit: ( )( ) ( )000 xfxxxfy +−=  .  
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Berechne die Gleichung der Tangente an den Graphen der Funktion durch 𝑷 ∈ 𝑮𝒇: 
 

 

( ) 23 ++= axxxf  ;   

 

Tangente im Punkt ( )?|0P , also bei ( )2|0P   

 

( ) axxf += 23 , also ( ) maf == 0   

 

m, P  in tmxy +=   einsetzen:  

 

2

02

=

+=

t

ta
   also  2+= axyT  

 

oder mit: ( )( ) ( )000 xfxxxfy +−=  . 

Beispiel:  Graph der Funktion und zugehörige 

Tangente für  a = -2  und  a = 1 
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☺ 
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6.1 
 

 

Produktregel/Quotientenregel + faktorisieren: 

 

1) ( ) xxxf sin2 =  →  ( ) ( )xxxxxxxxxf cossin2cossin2 2 +=+=  

  

2) ( )
px

x
xg

3

sin
=  →  ( )

222 3

sincos

9

3sincos3

px

xxx

xp

pxxpx
xg

−
=

−
=  

 

3) ( ) ( ) ( )xxxh −−= 35  →  ( ) ( ) ( ) ( ) xxxxxxh 28531531 −=+−−=−−+−=  

 

6) ( ) 2

2

4

2
2

* x
x

x
xk ==  →  ( ) xxk 4=  für  0\RD =      

 

4) ( ) xxxl 3cos =  →  ( ) ( )xxxxxxxl sincos33cos3sin −=+−=  

 

5) ( )
x

x
xm

1+
=  →  ( )

( )
222

11111

xx

xx

x

xx
xm −=

−−
=

+−
=  
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Produktregel/Quotientenregel + faktorisieren: 

 

1) ( ) ( ) ( ) xxxxxxf 121161546325232 −=−+−−=−++−=  

  

2) ( )
( ) ( )( )

22

2

2

22

2

2 1111212

x

xx

x

x

x

xx

x

xxx
xg

−+
=

−
=

−−
=

+−
=  

 

3) ( ) ( ) xxxxxxxh 22 sincossinsincoscos −=−+=  

 

4) ( ) 5−= xxk    →   ( )
6

6 5
5

x
xxk −=−= −

 

 

5) ( ) 421 xcxl −=    →   ( ) 324 xcxl −=  

 

6) ( ) 







−=+−= x

x
x

x
x

x
x

x
xm sin

1
cos

1
cos

1
sin

1
2
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Produktregel/Quotientenregel + faktorisieren: 
 

1) ( ) 







−=−= x

x

x
xxx

x
xxf sin

2

cos
sin

2

1
cos  

  

2) ( )
( )

( ) ( ) ( )

( )

( )22

2

2

22

2

2

1

2

1

2

1

22

1

21

+

+
=

+

+
=

+

−+
=

+

−+
=

sx

sxx

sx

xsx

sx

sxxsx

sx

sxxsx
xg  

 

3) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )222 131121122112 −=−−+−=−−++−= xxxxxxxxxh  

 

4) ( )
xx

xxx

xx

xxx
xk

x

x

x

xx

x

2

sincos2sincos
2

sin

2

cos2

2

1

−
=

−
=

−
=  

 

5) ( ) x
x

x
xxl sin

cos

sin
cos* ==    →   ( ) xxl cos=  für ll DD  =*   
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6.4 
 

 

Produktregel/Quotientenregel + faktorisieren: 
 

1) 𝑓 ′(𝑥) = 𝑥−5 ⋅
1

cos2  𝑥
+ (−5) ∙ 𝑥−6 ⋅ tan 𝑥 = 𝑥−6 ⋅ (

𝑥

cos2 𝑥
− 5𝑥 ∙ tan 𝑥) 

 

 

  

2) 𝑔′(𝑥) =
(𝑥−1)⋅(3𝑥2−2𝑥+1)−1⋅(𝑥3−𝑥2+𝑥)

(𝑥−1)2 = 

 

           =
3𝑥3−2𝑥2+𝑥−3𝑥2+2𝑥−1−𝑥3+𝑥2−𝑥

(𝑥−1)2 =
2𝑥3−4𝑥2+2𝑥−1

(𝑥−1)2  

 

 

3)  ℎ(𝑥) = 3𝑥3(1 − 𝑥) ⋅ (𝑥2 − 4) = (3𝑥3 − 3𝑥4) ∙ (𝑥2 − 4) = 3𝑥5 − 3𝑥6 − 12𝑥3 + 12𝑥4 

 

           = −18𝑥5 + 15𝑥4 + 48𝑥3 − 36𝑥2 = 𝑥2 ∙ (−18𝑥3 + 15𝑥2 + 48𝑥 − 36) 
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Schwierigkeit 

☺ 
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7.1 
 

 

Kettenregel: 

 

1) ( ) ( )3

3
1sin xxf =  →  ( ) ( ) ( )3

3
1223

3
1 coscos xxxxxf ==  

  

2) ( ) ( ) 1052 −− == xxxg  →  ( ) 1110 −−= xxg  

 

3) ( ) xxh 2cos=  →  ( ) xxxh 2sin222sin −=−=  

 

4) ( ) ( )321 sxxk −=  →  𝑘′(𝑥) = 3 ∙ (1 − 𝑠𝑥2)2 ∙ (−2𝑠𝑥) = −6𝑠𝑥 ∙ (1 − 𝑠𝑥2)2  

 

5) ( ) kxxl 2=  →  ( )
kx

k
k

kx
xl

2
2

22

1
==  

 

6) ( ) xxm 2sin=  →  ( ) xxxm cossin2 =  
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Kettenregel: 
 

1) ( ) ( ) ( ) ( )3

3
2223

3

2
cos22cos rxrxrxrxxf −=−−−=  

  

2) ( ) ( ) 124
−

−= xxg    →   ( ) ( ) ( ) ( )
( )22

2222

4

2
4224

x

x
xxxxxg

−
=−=−−−=

−−
 

 

3) ( )
( )  ( )2222 2cos

4
4

2cos

1

x

x
x

x
xh ==  

 

4) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )322 24222242442 −=−−=−+−= xxxxxxxk  

 

5) ( ) 2xxl =    →   ( ) xxl 2=  

 

6) ( ) ( ) ( ) ( )xxxm
3
1

3
1

3
1 sinsin3 −=−−−=  
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Schwierigkeit 
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7.3 
 

 

Kettenregel: 
 

1) ( ) ( ) ( ) ( )22 4sin224sin pxpxpxpxxf −=−−−=  

  

2) ( ) ( ) ( ) xxxxxxxxg 121818186336633326 −=+−=−−=−−=  

 

3) ( ) ( ) ( ) ( )3443

3
1 cos3cos −−−− =−−= xxxxxh  

 

4) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )16436212433 22243224 −−−=−−−= xxxxxxxxxk  

 

5) ( ) ( )
x

x
x

x
xl

cos2

sin
sin2

cos22

1
−=−=  

 

6) ( )
( ) ( )

xx
xx

xm
622262 cos

66

cos

1
−=










−=  
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Kettenregel: 
 

1) ( ) ( ) ( )
2

2
2

2 cos

sin
2sin

cos2

1

ax

axax
axax

ax
xf

−
=−=  

  

2) 𝑔′(𝑥) = − cos−2(5𝑥2) ∙ (− sin(5𝑥2)) ∙ 10𝑥 =
(10𝑥∙sin(5𝑥2))

cos2(5𝑥2)
 

 

3) ( )
22 25

2
252

2
2

x

x

x

x
xh

−
−=

−

−
+=  

 

4) ( ) x
xx

xxk 2cos
2

1
2

22

1
2cos ==  

 

5) ( )
( )

( ) ( )
( )2222 3cos

62
132

3cos

1

x

x
x

x
xl

−

−
=−−

−
=  
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☺ 
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8.1 
 

 

Kombination der Regeln: 

 

1) ( ) xxxxxxxf 2sin2cos212sin22cos +=+=  

  

2) ( ) ( )51−= xxg    →   ( ) ( )415 −= xxg  

 

3) ( )
22

2sin2cos22sin22cos

x

kxkxkx

x

xkkxx
xh

−
=

−
=  

 

4) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )4342244224242 222222222 −−=+−−=−+−= xxxxxxxxxxxxxk  

 

5) ( )
( ) ( )

( )
( )

( ) ( )32

2

32

22

42

222

3

5454

3

72183

3

23218183

+

−
=

+

−+
=

+

+−+
=

x

x

x

xx

x

xxxx
xl   

 

6) ( ) ( ) ( )22222222 2sin2cos42sin42sin42cos2cos xxxxxxxxxxm −=−+=  
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8.2 
 

 

Kombination der Regeln: 

 

1) ( ) bxxbbx
x

bbxxbx
x

xf cossin
2

1
cossin

2

1
+=+=  

 

2) ( )
( ) ( ) ( ) ( ) ( )  ( ) ( )

2

22

2

222

2

222 1311411212

x

xx

x

xxx

x

xxxx
xg

−−−
=

−−−−
=

−−−−
=  

 

3) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) xaxxxaxaxxaxxh −−−−=−−−−= sincos2sin12cos
2

 

 

4) ( )
( ) ( )

x

xxxx

x

xxxx
xk

2cos

2sin2cos2

2cos

22sin22cos
22

2 +
=

−−
=  

  

5) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )43623232233023232352
414454

−−=−+−=−+−= +
xxxxxxxxxl  
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8.3 

 

 

Kombination der Regeln: 

 

1) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) xaxxaaxxaxxaaxxf sin22cos422sin22cos2222
2

+−+=−+++=  

 

2) ( )
( ) ( ) ( )

( )

( )
( ) ( )

( )

( )322
1

14

1

11

1

12

1

1111

1

1
2

x

x

x

xx

x

x

x

xx

x

x
xg

−

+
=

−

++−


−

+
=

−

−+−−









−

+
=  

 

3) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )4sin224cos24cos24sin 232222 −−=−−−+−−= xxxxxxxxxxh  

 

4) ( ) ( ) ( )xxxxxxxxxxxxxk
5
1

5
1

5
12

5
1

5
1

5
12

5
1 sincos10sincos10sin5cos10 −=−=−+=  

  

5) ( ) xxxx
x

xxxx
x

x
xxx

x
xl 25,222

2
222

2

2
22

22

2 22 =+=+=+=  
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8.4 
 

 

Kombination der Regeln: 

 

1) ( ) ( )( ) ( ) ( ) =−−+−−= aaxaxaxaxaxxf sin4cos242
222

 ( ) ( ) axaxaxxaxa sin4cos44 22 −+−−=  

 

2) ( ) ( ) ( )333 xxxg −+=    →    

 

 ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )xxxxxxxxxg 4633393311333
2232

−−−=−+−−−=−+−−+=  

 

3) ( )
342

2

2

sin2cos2sincossin

ax

axaxax

xa

axaxaaxax

ax

ax
xh

−
=

−
==  

 

4) ( )
( )

( )22

2

2

1

1

2

11

1

2

12

12

2
1

1

111

21

1

22

2

2

2

2

x

x

xxx

xxx

x

x
xk

xx

x

x

x

x

−

−
=

−
=

−

+
=

−

−−−
=

−
=

−−−

−

−
 

 

 


